Diagnosprov Matte 5

Kap 1 Talteori och bevismetoder

Namn:

Klass:

Regler:
o Svar utan utrékningar ger inga poang.”

o  Utrakningarna ska vara lasliga, forstaeliga och struk-
turerade.

o  Det ar tillatet att anvanda kalkylator.

o  Provtiden ar 75 minuter.

" Géller endast de fragor dar svaret inte kan fas utan utrakning.




1.  Ange de forsta tre talen i talfoljden som definieras av rekursionsformeln:
a1 = an+2n®> och a; =5
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2. Foéljande talfoljd ar given: 3, 7, 11, 15, ...
a)  Ange en rekursionsformel for talféljden.
b)  Hitta en explicit formel for det n:te talet i talféljden.
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3. Berdkna summan av de 40 forsta talen i den aritmetiska talfoljd a, dar det forsta talet a; ar 80 och
differensen 4.
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4. Berédkna den aritmetiska summan 200+ 190+ 180+ ... +30
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5.  Berdkna summan av de 10 forsta talen i den geometriska talfoljd a, dar det forsta talet a; &r 200 och
kvoten .

6.  Los foljande ekvation med tva decimalers noggrannhet:

X+0,8x+082 x+...+0,8° x = 15000
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7. Nar lilla Yasmin fyller 12 ar far hon en summa pengar insatt pa sitt konto. Hon far ta ut pengarna
nar hon fyller 20 ar, da beloppet ska ha véxt till 100 000 kr. Rantesatsen antas hela tiden vara 4,8%.
Hur mycket sattes in pa Yasmins konto?

8.  Jonas satter in 1 000 kronor pa bank vid arsskiftet 1998-99. Han satter darefter in 1 000 kronor vid
foljande fyra arsskiften, alltsa till och med arsskiftet 2002-03. Hur stort ar kapitalet omedelbart efter
den sista insattningen? Rantesatsen &r hela tiden oférandrad, 5,5 % .
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9.  Lisa vill efter 20 insattningar ha 250 000 kr pa sitt konto. Hur mycket borde hon sétta in vid slutet
av varje ar? Réantesatsen antas hela tiden vara 5,5%.

*hkkkhkkkhkkhkkhkkhhkkhhkhkikkhkhhkkhkhhkkhhhdhhkhhhirhhhhihkhirhhhhihhkhhrhhrhrdhhrhhhhhirhihhihhhhihkhihihhrhhdhhrhhihhihhhhiikix



10. Ett annuitetslan pa 200 000 kronor ska borja aterbetalas tva ar efter det att lanet tagits. Hur stor ska
varje annuitet vara om lanet ska vara aterbetalt i och med den tolfte annuiteten och den fasta rantan
ar 9,2%? Avrunda svaret till hela kronor.
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11. For att en viss medicin ska fa avsedd effekt behGver en patient ha 15 mg av medicinen i kroppen.
Om man ger hela denna medicinméangd pa en gang finns risk for allvarliga biverkningar. Patienten
far darfor sma doser medicin med en timmes mellanrum. Efter 10 sadana lika stora doser upphor
medicineringen och patienten ska da ha 15 mg av medicinen i kroppen.Hur stora skall dessa doser
vara, om man vet att medicinen borjar verka omedelbart och att 16 % av den bryts ner i kroppen per
timme?

12.  For att kunna betala ett krigsskadesand pa tva miljarder dollar tar ett land ett lan i slutet av 1992,
som innebér att lika stora inbetalningar (amortering plus ranta) ska goras vartannat ar med start tva
ar efter det att lanet tagits. Den sista inbetalningen ska goras i slutet av 2018. Hur stor blir varje
inbetalning om (den arliga) rantan ar 8,50%?




